
ตอนที่  1 แบบเลือกค ำตอบ 

ข้อ 1. 

พิจารณา 1. สมมติให้  𝑥 = −2 และ 𝑦 = 1 

 จะได้วา่  −2 = 1 + 1  

 ดงันัน้ 1.เป็นจริง 

พิจารณา 2.  สมมติให้ 𝑥 = −2  

 จะได้วา่ y สามารถเป็นได้ทกุค่าท่ีท าให้สมการเป็นจริง 

 ดงันัน้ 2. เป็นจริง 

พิจารณา 3. ไมว่า่จะแทนอยา่งไรก็เป็นจริง นัน่คือ x เป็นได้ทกุค่า และ y เป็นบางคา่ก็ท าให้สมการเป็นจริง 

 ดงันัน้ 3. เป็นจริง 

พิจารณา 4. สมมติให้ 𝑥 = −2 และ 𝑦 = −2 

 จะได้วา่ สมการไมเ่ป็นความจริง 

 ดงันัน้ 4. ผิด 

          ตอบข้อ 4. 

 

ข้อ 2. 

 พิจารณา ก.  จากโจทย์ เม่ือ 𝑞 ∧ 𝑟 เป็นจริง แสดงวา่ q และ r เป็นจริง 

จะได้วา่ ถ้า p เป็นเทจ็ 𝑝 ∨   𝑞 ∧ 𝑟 → 𝑝  จะเป็นเทจ็ด้วย 

 ถ้า p เป็นจริง 𝑝 ∨   𝑞 ∧ 𝑟 → 𝑝  จะเป็นจริงด้วย 

 ดงันัน้ ก. ถกู 

พิจารณา ข. จากโจทย์ก าหนดให้ p เป็นเทจ็ 

จะได้วา่ ถ้า r เป็นเทจ็  𝑝 → 𝑞 ∧ 𝑟 จะเป็นเทจ็ด้วย 



 ถ้า r เป็นจริง  𝑝 → 𝑞 ∧ 𝑟 จะเป็นจริงด้วย 

 ดงันัน้ ข. ถกู 

          ตอบข้อ 1. 

 

ข้อ 3. 

p(A) จะมีสมาชิกทัง้สิน้ 16 ตวั 

พิจารณา ก .𝐴 ∩ 𝑝 𝐴 =   0,1,2   

ดงันัน้ ก. ผิด 

พิจารณา ข. 𝑛 𝐴 − 𝑝 𝐴  = 4− 1 = 3 ตวั 

 𝑛 𝑝 𝐴 − 𝐴 = 16 − 1 = 15 ตวั 

ดงันัน้ ข. ถกู  

      ตอบข้อ 3. 

 

ข้อ 4. 

พิจารณา A 

𝑥3 + 𝑥2 − 27𝑥 − 27 = 0 

  

𝑥3 + 𝑥2 − 27𝑥 − 27 =  𝑥 + 1  𝑥 −  27 (𝑥 +  27) 

จะได้ 𝑥 = −1, ±3 3 

พิจารณา B 

𝑥3 +  1 −  3 𝑥2 −  36 +  3 𝑥 − 36 = 0 

  

𝑥3 +  1 −  3 𝑥2 −  36 +  3 𝑥 − 36 =  𝑥2 −  3𝑥 − 36 (𝑥 + 1) 

จะได้ 𝑥 = 4 3,−3 3 ,−1 



ดงันัน้  

𝐴 ∩ 𝐵 = −1,−3 3 

 

      ตอบข้อ 1. 

 

ข้อ 5. 

𝑥

𝑥𝟐 − 3𝑥 + 2
≥
𝑥 + 2

𝑥𝟐 − 1
 

𝑥

 𝑥 − 2 (𝑥 − 1)
−

𝑥 + 2

 𝑥 − 1 (𝑥 + 1)
≥ 0 

𝑥 𝑥 + 1 −  𝑥 + 2 (𝑥 − 2)

 𝑥 − 2  𝑥 − 1 (𝑥 + 1)
≥ 0 

𝑥 + 4

 𝑥 − 2  𝑥 − 1 (𝑥 + 1)
≥ 0 

 

 

 

ดงันัน้  (-1,0.5) เป็นสบัเซตของเซต S 

       ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 6. 

พิจารณา โดเมน จะได้ 2𝑦2 = 2− 𝑥2 

 𝑦2 =  
2−𝑥2

2
 

จะได้  𝐷𝑟 =  − 2, 2  

พิจารณา โดเมน จะได้ 𝑥2 = 2− 2𝑦2 

 𝑥 =  2− 2𝑦2 

จะได้  𝑅𝑟 =  −1,1  

-4 -1  1 -4   2 



a b 

c 

ดงันัน้  𝐷𝑟 − 𝑅𝑟 =  − 2,−1 ∪ (1, 2] 

นัน่คือ (1.4,1.5) ไมเ่ป็นสบัเซตของ 𝐷𝑟 − 𝑅𝑟  

      ตอบข้อ 4. 

 

ข้อ 7. 

 

 

 

 

จากโจทย์ จะได้วา่ 

𝑎3 + 𝑏3 = 2𝑎 + 2𝑏 และ 𝑐 =  2 

(𝑎 + 𝑏)(𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑏2) = 2(𝑎 + 𝑏) 

𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑏2 = 2                                            - (1) 

จากกฎของ cosine 

             𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2𝑎𝑏𝐶𝑜𝑠𝐶 

            𝑎2 + 𝑏2 − 2𝑎𝑏𝐶𝑜𝑠𝐶 =  2
2

= 2       -(2)  

(1)-(2)               2𝑎𝑏𝐶𝑜𝑠𝐶 − 𝑎𝑏 = 0 

                          𝑎𝑏 2𝐶𝑜𝑠𝐶 − 1 = 0 

เน่ืองจาก a และb ไมเ่ทา่กบั 0 

                         2𝐶𝑜𝑠𝐶 − 1 = 0 

                        𝐶𝑜𝑠𝐶 =
1

2
 

∴ 𝐶 = 60° 

ดงันัน้    𝐶𝑜𝑡𝐶 =
1

 3
 

      ตอบข้อ 1. 

 

A B 

C 



-1 1 5 

5 

A 

B 

P 

Q 

 

ข้อ 8. 

8x+8=4x+2x+3 

23x + 23 = 22𝑥 + 2𝑥+3 

23x − 22𝑥 − 2𝑥 . 8 + 23 = 0 

ให้ 𝑎 = 2𝑥  จะได้วา่ 

a3 − 𝑎2 − 8𝑎 + 8 = 0 

𝑎2 𝑎 − 1 − 8 𝑎 − 1 = 0 

 𝑎2 − 8  𝑎 − 1 = 0 

พิจารณา 𝑎2 − 8 = 0 

𝑎 = 2 2 

2𝑥 = 2 2 

𝑎 = 2 2 

2𝑥 = 2 2 

𝑥 = 1.5 

ดงันัน้ x อยูใ่นช่วง [1,2) 

         ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 9. 

        

 

 

 

 

 

 



 

จาก       B =      x2 + 𝑦2 − 10𝑥 − 10𝑦 + 49 = 0 

จะได้          (𝑥 − 5)2 + (𝑦 − 5)2 = 1 

พิจารณาเส้นตรงซึง่ผา่นจดุกึ่งกลาง 2 จดุของวงกลม A และ B จะได้ สมการ y=x สามารถวาดรูปได้ข้างต้น 

พิจารณาจดุท่ีวงกลม A ตดักบัเส้นตรง 

 𝑥 =  1 − 𝑥2 

 𝑥2 = 1− 𝑥2 

 𝑥 = ±
1

 2
 

จะได้ จดุ P คือ (− 1

 2
,−

1

 2
) 

พิจารณาจดุท่ีวงกลม B ตดักบัเส้นตรง 

 𝑥 =  1− (𝑥 − 5)2 + 5 

 (𝑥 − 5)2 = 1− (𝑥 − 5)2 

 𝑥 = ±
1

 2
+ 5 

จะได้ จดุ Q คือ ( 1

 2
+ 5,

1

 2
+ 5) 

พิจารณาระหวา่งจดุทัง้สอง จะได้ 

 =  (−
1

 2
−

1

 2
− 5)2 + (−

1

 2
−

1

 2
− 5)2 

 =  2(
−2

 2
−

5 2

 2
)2 

 = 2 + 5 2 

      ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 10. 

จากสมการไฮเพอร์โบลา จะได้จดุโฟกสัของวงรี คือ (1,0) และ(-1,0) จะได้ c = 1 

พิจารณาระยะทางจากจดุโฟกสัทัง้สองถงึจดุ (0,1) 



ระยะทางจากจดุ  (1,0) (0,1)  คือ  2 

ระยะทางจากจดุ  (-1,0) (0,1)  คือ  2 

จากผลรวมระยะทางจากจดุใดๆถงึจดุโฟกสัทัง้สองมีคา่เทา่กบัความยาวแกนเอก  

ดงันัน้       𝑎 =  2 

เพราะฉะนัน้     b =  2 − 1 = 1 

จะได้สมการวงรี คือ     𝑥
2

2
+ 𝑦2 = 1 

ดงันัน้ จดุ (1,
− 2

2
) อยูบ่นวงรี E 

      ตอบข้อ 1. 

 

ข้อ 11. 

จาก AX = C พิจารณาหา X 

𝐴𝑋 =  
𝑥 + 2𝑦 + 𝑧
−2𝑥 + 𝑧
𝑦 + 2𝑧

  

จะได้ 𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 2  -(1) 

 −2𝑥 + 𝑧 = −2  -(2) 

 𝑦 + 2𝑧 = 3  -(3) 

(1)-(2) :  3𝑥 + 2𝑦 = 4  -(4) 

(2)X2 : −4𝑥 + 2𝑧 = −4 -(5) 

(3)-(5) : 𝑦 + 4𝑥 = 7  -(6) 

(6)X2 : 2𝑦 + 8𝑥 = 14  -(7) 

(7)-(4) : 5𝑥 = 10 

จะได้ 𝑥 = 2 

 𝑦 = −1 

 𝑧 = 2 



 2𝐴 =  
2 4 2
−4 0 2
0 2 4

  

 2𝐴 + 𝐵 =  
3 3 2
−2 0 1
1 6 4

  

 2𝐴 + 𝐵 𝑋 =  
7
−2
4
 =  

𝑎
𝑏
𝑐
  

ดงันัน้ a+b+c = 9 

      ตอบข้อ 3. 

 

ข้อ 12. 

det 2  
0 𝑥 0
0 2 2
3 1 5

 

−1

 = 23det( 
0 𝑥 0
0 2 2
3 1 5

 

−1

) 

 = 2𝟑 
1

𝒅𝒆𝒕 
0 𝒙 0
0 𝟐 𝟐
𝟑 𝟏 𝟓

 

  

พิจารณา      𝑑𝑒𝑡  
0 𝑥 0
0 2 2
3 1 5

 =  
0 𝑥 0
0 2 2
3 1 5

 
0 𝑥
0 2
3 1

= 6𝑥 

จะได้             8

6x
=

1

𝑥−1
 

                    8𝑥 − 8 = 6𝑥 

                    𝑥 = 4          

      ตอบข้อ 4. 

 

ข้อ 13. 

จาก u ตัง้ฉากกบั v จะได้วา่ 𝑢 . 𝑣 =  𝑢   𝑣  𝑐𝑜𝑠90° 

 𝑢 . 𝑣 = 0 

จาก u+v ตัง้ฉากกบั u-v จะได้วา่  𝑢 + 𝑣  .  𝑢 − 𝑣  = 𝑢 2 − 𝑣 2 = 0 

 𝑢 2 = 𝑣 2 



จะได้   𝑢  =  𝑣   

ดงันัน้ ก. ถกูต้อง 

พิจารณา ข.  𝑢 + 2𝑣 ⊥ 2𝑢 − 𝑣 ฃ 

  =  𝑢 + 2𝑣  . (2𝑢 − 𝑣 ) 

 = 2𝑢 2 + 3𝑢 𝑣 − 2𝑣 2 

เน่ืองจาก 𝑢 2 = 𝑣 2 และ 𝑢 . 𝑣 = 0 จะได้ 

  = 2𝑢 2 + 3𝑢 𝑣 − 2𝑣 2 = 0 

ดงันัน้ ข. ถกูต้อง 

      ตอบข้อ 1. 

 

ข้อ 14. 

พิจารณา ก.   

สมมติให้  ล าดบั 𝑎n คือ 1,1,1,1,1,1   ซึง่เป็นล าดบัลูเ่ข้า 

ดงันัน้   𝑎𝑛 = 1 + 1 + 1 + 1 + ⋯ ซึง่ลูอ่อก∝
𝑛=1  

สรุปได้วา่ ก. ผิด 

พิจารณา ข. 

จาก   1 +
𝑎𝑛

2𝑛
 =∝

𝑛=1  1 +  
𝑎𝑛

2𝑛
∝
𝑛=1

∝
𝑛=1  

  1∝
𝑛=1   ลูอ่อก 

สรุปได้วา่ ข. ผิด 

      ตอบข้อ 4. 

 

 

 



อ 15. 

จาก 𝑧3 − 2𝑧2 + 2𝑧 = 𝑧(𝑧2 − 2𝑧 + 2) 

เน่ืองจาก 𝑧 ≠ 0 จะได้วา่                                    𝑧2 − 2𝑧 + 2 = 0              

สมมติให้ z = a+bi จะได้  

 𝑎2 + 2𝑎𝑏𝑖 − 𝑏2 − 2𝑎 + 2𝑏𝑖 + 2 = 0 

  𝑎2 − 𝑏2 − 2𝑎 + 2 +  2𝑎𝑏 − 2𝑏 𝑖 = 0 

ดงันัน้ 𝑎2 − 𝑏2 − 2𝑎 + 2 = 0  ---(1) 

และ 2𝑎𝑏 − 2𝑏 = 0   --(2) 

จาก (2) ;  2𝑎𝑏 − 2𝑏 = 2𝑏 𝑎 − 1 = 0 

เน่ืองจาก 𝑧 ≠ 0 จะได้วา่                                    𝑎 − 1 = 0 

 𝑎 = 1 

น าไปแทนใน (1) ; 1− 𝑏2 − 2 + 2 = 0 

 1− 𝑏2 = 0 

 𝑏 = 1,−1 

จะได้  z=1+I และ 1-I แตอ่าร์กิวเมนต์ของ z อยูใ่นช่วง (0,
𝜋

2
) ดงันัน้ z = 1 + i 

จะได้ 𝑧2 = 2i  

 𝑧4 = −4 

 (𝑧 )2 = −2i 

 
𝑧4

(𝑧 )2 = −2𝑖 

      ตอบข้อ 1. 

 

 

 

 



ข้อ 16. 

เหตกุารณ์ คือ  5X4X3 = 60 

เหตกุารณ์ท่ีเป็นไปได้ทัง้หมด คือ  12X11X10 = 1320 

จะได้ ความน่าจะเป็น คือ  60

1320
=

1

22
 

      ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 17. 

กรณีท่ีได้หลอดช ารุดหนึง่หลอด  
3
1
  

9
3
 = 3𝑋

9!

6!3!
= 252 วิธี 

กรณีท่ีไมไ่ด้หลอดช ารุดเลย  
9
4
 =

9!

4!5!
= 126 วิธี 

ดงันัน้ วิธีหยิบท่ีจะได้หลอดช ารุดไมเ่กิน หนึง่ หลอด คือ 252+126 = 378 วิธี 

เหตกุารณ์ท่ีเป็นไปได้ทัง้หมด คือ  12
4
 =

12!

4!8!
= 495 

ความน่าจะเป็นท่ีได้ คือ 378

495
=

42

55
 ซึง่ไมมี่ค าตอบ 

แตถ้่าหากคิดในกรณี ท่ีหลอดช ารุดไมเ่กิน 1 หลอด หมายถงึไมมี่หลอดช ารุดเลย จะได้วา่ 

ความน่าจะเป็นท่ีได้ คือ 126

495
=

14

55
 

      ตอบ ไม่มีค ำตอบ/ข้อ 4. 

 

ข้อ 18. 

เหตกุารณ์ท่ีเป็นไปได้ทัง้หมดในการโยนลกูเต๋า  2 ลกูหนึง่ครัง้ คือ 36 วิธี 

เหตกุารณ์ท่ีเกิดขึน้ ตามเง่ือนไข ได้แก่ (1,6) (2,5) (3,4) (4,3) (5,2) (6,1) รวม 6  วิธี 

ความน่าจะเป็นท่ีได้ คือ 6

36
=

1

6
 วิธี 

      ตอบข้อ 3. 

 



0.3413 0.3413 0.1587 0.1587 

ข้อ 19. 

 

 

 

 

 

จากโจทย์สามารถแปลงออกมาได้ดงัรูป 

สมัประสทิธ์ิการแปรผนั คือ  𝑠
𝑥 
 

จากโจทย์จะได้วา่  1 =  
165−𝑥 

𝑠𝑑
 

 1 =  
165−155

𝑠𝑑
 

 Sd = 10 

ดงันัน้สมัประสทิธ์ิการแปรผนั คือ  10

155
=

2

31
 

      ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 20. 

จากโจทย์จะได้วา่          𝑧1 =
𝑥1−𝑥 

sd
 

𝑧2 =
𝑥2 − 𝑥 

sd
 

𝑧3 =
𝑥3 − 𝑥 

sd
 

𝑧1 + 𝑧2 =
𝑥1 − 𝑥 + 𝑥2 − 𝑥 

sd
=
𝑥3 − 𝑥 

𝑠𝑑
 

𝑥1 + 𝑥2 − 2𝑥 = 𝑥3 − 𝑥  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑥2 − 𝑥3 

      ตอบข้อ 1. 

 

145 155 165 

Z=1 Z=-1 Z=0 



ข้อ 21. 

พิจารณา ข้อ 1.  

สมมติ 𝑥 =
1

2
𝜖𝐴 

 2𝑥 = 1 

  1𝜖𝐴  

ซึง่ขดักบัข้อ ค. ดงันัน้  1
2
∉ 𝐴 

พิจารณา ข้อ 2.  

สมมติ 𝑥 =
1

8
𝜖𝐴 

 2𝑥 =
1

4
 

พิจารณา  1
4
 

ให้  1

4
𝜖 𝐴 

  2  
1

4
 =

1

2
 

จาก   1
2
∉ 𝐴 จะได้วา่   1

4
𝜖 𝐴 

และเม่ือ   1
4
𝜖 𝐴 ดงันัน้   1

8
∉ 𝐴 

สามารถสรุปได้วา่ สมาชิกท่ีอยูใ่น A คือ 1

2n  เม่ือ n คือจ านวนคู่ 

พิจารณา   3. 
1

16
=

1

24 ซึง่ถกูต้องตามเง่ือนไข 

พิจารณา  4. 
1

32
=

1

25 จะไมถ่กูต้องตามเง่ือนไข 

      ตอบข้อ 3. 

 

ข้อ 22. 

เข็มยาว     5    นาที     เดินไป     30    องศา 

เข็มยาว     1    นาที     เดินไป     6      องศา 



เข็มสัน้     60   นาที     เดินไป     30    องศา 

เข็มสัน้      1    นาที      เดินไป     0.5    องศา 

จะได้วา่ 

เข็มทัง้สองตา่งกนัท ามมุ     6-0.5 = 5.5     องศา     ในเวลา     1     นาที 

เข็มทัง้สองตา่งกนัท ามมุ             θ             องศา     ในเวลา     θ
5.5

=
2𝜃

11
 

      ตอบข้อ 2. 

 

ข้อ 23. 

จากโจทย์จะได้วา่  𝑛−1

n
>

2551

2554
 

 2554𝑛 − 2554 > 2551𝑛 

 3𝑛 > 2554 

 𝑛 >
2554

3
= 851.33 

จะได้คา่ของ n ท่ีน้อยท่ีสดุ คือ  1276 

      ตอบข้อ 4. 

 

ข้อ 24. 

เหตกุารณ์ท่ีสามารถเกิดขึน้ได้จากเง่ือนไขของโจทย์ คือ 

กรณี 1  ค  ฉ  จ  ง  ข  ก 

กรณี 2  ค  ฉ  จ  ก  ข  ง 

ดงันัน้ ฉ จะนัง่เก้าอีห้มายเลข 2 เสมอ 

      ตอบข้อ 3. 

 

 



ข้อ 25. 

เหตกุารณ์ท่ีสามารถเกิดขึน้ได้จากเง่ือนไขของโจทย์ คือ 

กรณี 1  ค  ฉ  จ  ง  ข  ก 

กรณี 2  ค  ฉ  จ  ก  ข  ง 

กรณี 3 ก  ข  ฉ  จ  ง  ค 

กรณี 4 ง  ข  ฉ  จ  ก  ค 

ดงันัน้มีทัง้สิน้ 4 วิธี 

      ตอบข้อ 4. 

 

 

 

ตอนที่  2 แบบระบำยค ำตอบ 

ข้อ 1. 

𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶 = 𝐴 + 𝐵 + 𝐶 −  𝐴 ∩ 𝐵 −  𝐴 ∩ 𝐶 −  𝐵 ∩ 𝐶 + (𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶) 

𝐴 ∩ 𝐵 = 𝐴 + 𝐵 −  𝐴 ∪ 𝐵 = 15 + 17 − 23 = 9 

𝐴 ∩ 𝐶 = 𝐴 + 𝐶 −  𝐴 ∪ 𝐶 = 15 + 22 − 32 = 5 

𝐵 ∩ 𝐶 = 𝐵 + 𝐶 −  𝐵 ∪ 𝐶 = 17 + 22 − 29 = 10 

 𝐴 ∩ 𝐵 ∪ 𝐶 =  𝐴 ∩ 𝐵 + 𝐶 − (𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶) 

𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶 =  𝐴 ∩ 𝐵 + 𝐶 −  𝐴 ∩ 𝐵 ∪ 𝐶 = 9 + 22 − 28 = 3 

จะได้  𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶 = 15 + 17 + 22 − 9 − 5 − 10 + 3 = 33 

      ตอบ 33 

 

 

 

 



ข้อ 2. 

พิจารณา ห.ร.ม.ของ 403 และ 465 

 6   403     465   1 

      372     403 

         31     62      2 

                   62 

                     0 

ห.ร.ม.ของ 403 และ 465 มีคา่เทา่กบั 31 

พิจารณา ห.ร.ม.ของ 431 และ 465 

 12   431     465   1 

        408     431g 

  1      23       34   1 

           11      23 

 1        12      11   0 

            11       0 

             1       11    11 

                      11 

          0 

ห.ร.ม.ของ 431 และ 465 คือ 1 

ดงันัน้ a-b คือ  31-1=30 

      ตอบ 30 

 

ข้อ 3. 

พิจารณา  𝑔𝑜𝑓 3 = 𝑔 𝑓(3) = 𝑔  
1

3
 = 2𝑓  

1

3
 = 2 3 = 6 

พิจารณาหา  𝑔−1(𝑥) 



จาก  𝑔 𝑥 =
2

𝑥
 

 𝑦 =
2

𝑥
 

สลบั x เป็น y และ y เป็น x 𝑥 =
2

𝑦
 

 𝑦 =
2

𝑥
 

จะได้ 𝑔−1 𝑥 =
2

𝑥
 

ดงันัน้ 𝑓𝑜𝑔−1 3 = 𝑓  
2

3
 =

3

2
= 1.5 

𝑔𝑜𝑓 3 + 𝑓𝑜𝑔−1 3 = 6 + 1.5 = 7.5 

      ตอบ 7.5 

 

ข้อ 4. 

พิจารณาหา  𝑓−1(𝑥) 

จาก 𝑓 𝑥 = 𝑥
1

3 

 𝑦 = 𝑥
1

3 

สลบั x เป็น y และ y เป็น x 𝑥 = 𝑦
1

3  

 𝑥𝟑 = 𝑦 

จะได้  𝑓−1(𝑥) = 𝑥3 นัน่คือ 𝑓−1 2 = 23 = 8 

พิจารณาหา  𝑔−1(𝑥) 

จาก 𝑔 𝑥 =
𝑥

1+𝑥
 

 𝑦 =
𝑥

1+𝑥
 

สลบั x เป็น y และ y เป็น x 𝑥 =
𝑦

1+𝑦
 

 𝑥 + 𝑥𝑦 − 𝑦 = 0 

 𝑥 = 𝑦(1− 𝑥) 

 𝑦 =
𝑥

1−𝑥
 



จะได้   𝑔−1 𝑥 =
𝑥

1−𝑥
 นัน่คือ 𝑔−1 2 =

2

1−2
= −2 

ดงันัน้  (𝑓−1 + 𝑔−1) 2 = 𝑓−1 2 + 𝑔−1 2 = 8 + (−2) = 6 

      ตอบ 6 

 

ข้อ 5.  

 1− 𝑐𝑜𝑡20° =
𝑥

1−cot 25° 

 𝑥 =  1 − 𝑐𝑜𝑡20° (1− 𝑐𝑜𝑡25°) 

 = 1− 𝑐𝑜𝑡25° − 𝑐𝑜𝑡20° + 𝑐𝑜𝑡25°𝑐𝑜𝑡20° 

 = 1−
𝑐𝑜𝑠25°

𝑠𝑖𝑛25° −
𝑐𝑜𝑠20°

𝑠𝑖𝑛20° +
𝑐𝑜𝑠25°𝑐𝑜𝑠20°

𝑠𝑖𝑛25°𝑠𝑖𝑛20°  

 = 1− (
𝑠𝑖𝑛20°𝑐𝑜𝑠25°+𝑐𝑜𝑠20°𝑠𝑖𝑛25°−𝑐𝑜𝑠20°𝑐𝑜𝑠25°

𝑠𝑖𝑛25°𝑠𝑖𝑛20° ) 

 =
𝑠𝑖𝑛20°𝑠𝑖𝑛25°−𝑠𝑖𝑛45°+𝑐𝑜𝑠20°𝑐𝑜𝑠25°

𝑠𝑖𝑛25°𝑠𝑖𝑛20° ) 

 =
𝑐𝑜𝑠5°−𝑠𝑖𝑛45°

𝑠𝑖𝑛25°𝑠𝑖𝑛20° =
2(𝑐𝑜𝑠5°−𝑠𝑖𝑛45°)

2𝑠𝑖𝑛25°𝑠𝑖𝑛20°  

 =
𝑐𝑜𝑠5°−𝑠𝑖𝑛45°

1

2
(𝑐𝑜𝑠5°−𝑐𝑜𝑠45°)

= 2 

      ตอบ 2 

 

ข้อ 6. 

𝑠𝑖𝑛2θ + 2sinθ𝑐𝑜𝑠𝜃 + 𝑐𝑜𝑠2𝜃 =
3

2
 

2𝑠𝑖𝑛𝜃𝑐𝑜𝑠𝜃 =
1

2
 

𝑠𝑖𝑛2𝜃 =
1

2
 

2𝜃 = 30° 

𝜃 = 15° 

ดงันัน้  arccos 𝑡𝑎𝑛45° = arccos 1 = 0 



      ตอบ 0 

 

ข้อ 7. 

พิจารณาหาระยะทางระหวา่งจดุกบัเส้นตรง จะได้  2+ −1 +2 

 1+1
=

3

 2
 ซึง่เป็นรัศมี 

จากสมการวงกลม   𝑥2 + 𝑦2 + 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐 = 0 

จะได้ =  𝑥2 + 𝑎𝑥 + 4 +  𝑦2 + 𝑏𝑦 + 1 + 𝑐 − 5 = 0 

 = (𝑥 − 2)2 + (𝑦 − 1)2 = 5− 𝑐 

นัน่คือ a=-4 b= -2 

 𝑐 − 5 =  −
9

2
 

 𝑐 = 0.5 

ดงันัน้   𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =  −4− 2 + 0.5 = 5.5 

      ตอบ 5.5 

 

ข้อ 8. 

 

 

 

 

 

สมการพาราโบลา คือ    (𝑦 − )2 = 4𝑐(𝑥 − 𝑘) 

 𝑦2 = 4 1 (𝑥 + 1) 

 𝑦2 = 4𝑥 + 4 

พิจารณาหาจดุตดัของสมการพาราโบลา กบัเส้นตรง x=y 

 𝑥2 = 4𝑥 + 4 

 𝑥2 − 4𝑥 − 4 = 0 



 𝑥 =
4± 16+16

2
 

𝑥 =
4 ± 4 2

2
= 2 ± 2 2 

จดุ P คือ (2 + 2 2, 2 + 2 2) และ จดุ Q คือ (2− 2 2, 2 − 2 2) 

ระยะหา่งระหวา่งจดุทัง้สอง มีคา่   2(2 + 2 2− 2 + 2 2)2 

 = 4 2 2 = 8 

      ตอบ 8 

 

ข้อ 9. 

 
𝑙𝑜𝑔𝑥

𝑙𝑜𝑔𝑦
+

4𝑙𝑜𝑔𝑦

𝑙𝑜𝑔𝑥
= 𝑥 

 (𝑙𝑜𝑔𝑥)2 + 4(𝑙𝑜𝑔𝑦)2 = 4𝑙𝑜𝑔𝑥𝑙𝑜𝑔𝑦 

 (𝑙𝑜𝑔𝑥)2 − 4𝑙𝑜𝑔𝑥𝑙𝑜𝑔𝑦 + 4(𝑙𝑜𝑔𝑦)2 = 0 

 (𝑙𝑜𝑔𝑥 − 2𝑙𝑜𝑔𝑦)2 = 0 

 𝑙𝑜𝑔𝑥 = 2𝑙𝑜𝑔𝑦 

 
𝑙𝑜𝑔𝑥

𝑙𝑜𝑔𝑦
= 2 

 𝑙𝑜𝑔𝑦𝑥 = 2 

ดงันัน้  𝑙𝑜𝑔y𝑥
3 = 3𝑙𝑜𝑔𝑦𝑥 = 3𝑥2 = 6 

      ตอบ 6 

 

ข้อ 10. 

จาก 2log(x−2) + 2log(𝑥−3) = 2𝑙𝑜𝑔2 

Take log ; 𝑙𝑜𝑔22log  𝑥−2 + 𝑙𝑜𝑔22log(𝑥−3) = 𝑙𝑜𝑔22𝑙𝑜𝑔2 

 log 𝑥 − 2 + log 𝑥 − 3 = 𝑙𝑜𝑔2 

 𝑙𝑜𝑔  𝑥 − 2 (𝑥 − 3) = 𝑙𝑜𝑔2 

  𝑥 − 2  𝑥 − 3 = 2 



A B 

D F 

C 

 𝑥𝟐 − 5𝑥 + 6 = 2 

 𝑥2 − 5𝑥 + 4 = 0 

   𝑥 − 4  𝑥 − 1 = 0 

 𝑥 = 1,4 

เม่ือแทน x=1 จะท าให้ log(x-2) = log(-1) ซึง่เป็นไปไมไ่ด้ 

ดงันัน้ ตอบ 4 

      ตอบ 4 

 

ข้อ 11. 

จาก   𝐴−1 =
1

𝑑𝑒𝑡𝐴
𝑎𝑑𝑗𝐴 และ 𝑎𝑑𝑗𝐴 = 𝐶𝑜𝑡  

พิจารณา detA  
1 2 4
−3 8 0
1 2 −1

 
1 2
−3 8
1 2

 = −8 − 24 − 32 − 6 = −70 

พิจารณา CoA 𝐶𝑜𝐴 =  
−8 3 −14
−10 −5 0
−31 12 14

  

 𝐶𝑜𝐴
𝑡 =  

−8 −10 −31
3 −5 12
−14 0 14

  

ดงันัน้ สมาชิกในแถวที่ 3 หลกัท่ี 1 ของ 𝐴−1 คือ −14

−70
=

2

10
= 0.2 

      ตอบ 0.2 

 

 

ข้อ 12. 

 

 

 

 



  

𝐷𝐹      = 𝐷𝐶      + 𝐶𝐹       

=
3

4
𝐴𝐶      +

2

3
𝐶𝐵       

=
3

4
(𝐴𝐵      + 𝐵𝐶      ) +

2

3
𝐶𝐵       

=
3

4
𝐴𝐵      +

3

4
𝐵𝐶      −

2

3
𝐵𝐶       

=
3

4
𝐴𝐵      +

1

12
𝐵𝐶       

จะได้  𝑎
b

=
3

4
× 12 = 9 

      ตอบ 9 

 

ข้อ 13. 

เน่ืองจาก   𝑤 2 = z + 6 ซึง่เป็นจ านวนจริงทัง้หมด 

ก าหนดให้ z=x 

 𝑤 = 𝑥 − 2𝑖 

 𝑤 = 𝑥 + 2𝑖 

  𝑤 =  𝑥2 + 4 

  𝑤 2 = 𝑥2 + 4 = 𝑧 + 6 

ดงันัน้ 𝑥2 + 4 = x + 6 

 𝑥𝟐 − 𝑥 − 2 = 0 

  𝑥 − 2  𝑥 + 1 = 0 

 𝑥 = 2,−1 

เม่ือลองน า x=2 กลบัไปแทนพบวา่จะเป็นจริง  ดงันัน้ 𝑤 = 2− 2i,𝑤 = 2 + 2𝑖 

จะได้ 𝑎 + 𝑏 = 2 + 2 = 4 

      ตอบ 4 



ข้อ 14. 

ก าหนดให้  𝑥 + 2𝑦 = 𝑚  

จะได้วา่  𝑥 = 𝑚 − 2𝑦 

              𝑦 =
𝑚−𝑥

2
  

พิจารณา  max 2𝑥 + 𝑦 เพ่ือหา 𝑚 ท่ีท าให้เกิดค่า 𝑚𝑎𝑥   

max 2𝑥 + 𝑦 = max 2𝑚 − 3𝑦 = 2𝑚 = 100      เน่ืองจาก 𝑦 ≥ 0 

จะได้  m=50 = a 

พิจารณา  min(2𝑥 + 𝑦)เพ่ือหา 𝑚 ท่ีท าให้เกิดค่า 𝑚𝑖𝑛   

min 2𝑥 + 𝑦 = min
3𝑥+𝑚

2
=

𝑚

2
= 10      เน่ืองจาก 𝑥 ≥ 0 

จะได้  m=20 = b 

ดงันัน้ a+b = 50+20 = 70 

      ตอบ 70 

 

ข้อ 15. 

 𝑎𝑛+1 = 𝑎𝑛 + 𝑑 = 𝑎1 + 𝑛𝑑 

 𝑎𝑛 = 𝑎1 + (𝑛 − 1)𝑑 

 lim𝑛→∝
𝑎𝑛+1

2 −𝑎𝑛
2

𝑛
= 4 

จะได้ lim𝑛→∝
2𝑎1𝑑+2𝑛𝑑2−𝑑2

𝑛
= 4 

 lim𝑛→∝
2𝑎1𝑑

𝑛
+ lim𝑛→∝

2𝑛𝑑2

𝑛
− lim𝑛→∝

𝑑2

𝑛
= 2𝑑2 = 4 

 𝑑 =  2 

พิจารณา   𝑎17−𝑎9

2
=  

𝑎1+16𝑑−𝑎1−8𝑑

2
=  

8𝑑

2
=  4𝑑 = 2  2 

      ตอบ 𝟐  𝟐 



 

ข้อ 16. 

lim
𝑛→∝

(
3𝑛 + 12𝑛 + 27𝑛 + ⋯+ 3𝑛3

1 + 8 + 27 +⋯+ 𝑛3
) = lim

𝑛→∝
(

3𝑛(1 + 4 + 9 + ⋯+ 𝑛2)

𝑛2(𝑛 + 1)2

4

) 

  = lim𝑛→∝
12( 𝑛2)

𝑛(𝑛+1)2  

 = lim𝑛→∝
2𝑛 𝑛+1 (2𝑛+1)

𝑛(𝑛+1)2  

= lim
𝑛→∝

2(2𝑛 + 1)

(𝑛 + 1)
 

= lim
𝑛→∝

4𝑛 + 2

𝑛 + 1
 

= 4 

         ตอบ 4 

 

ข้อ 17. 

𝑓 𝑥 =
𝑥3

3
− 𝑥 + 𝑐 

พิจารณา   ∫𝑓 𝑥 =
𝑥4

12
−
𝑥2

2
+ 𝑐𝑥|

1
0

 

จะได้   
1

12
−

1

2
+ 𝑐 = 0 

   𝑐 =
1

2
−

1

12
=

5

12
 

𝑓 𝑥 =
𝑥3

3
− 𝑥 +

5

12
 

 𝑓(1) =  
1

3
− 1 +

5

12
 =

1

4
 

         ตอบ 0.25 

 

ข้อ 18. 

  𝑓 ′ 𝑥 = 2𝑎𝑥 +
1

2

𝑏

 𝑥
 



  2𝑓 ′ 1 = 2  2𝑎 +
𝑏

2
 = 4𝑎 + 𝑏 

  𝑓 1 = 𝑎 + 𝑏 

จะได้  4𝑎 + 𝑏 = 𝑎 + 𝑏 

  4𝑎 = 𝑎 

  𝑎 = 0 

ดงันัน้  𝑓 𝑥 = 𝑏 𝑥 

  𝑓 ′ 𝑥 =
𝑏

2 𝑥
 

  
𝑓(4)

𝑓 ′ (9)
=

2𝑏
𝑏

6

= 2𝑏 ×
6

𝑏
= 12 

         ตอบ 12 

 

ข้อ 19. 

 𝑓 ′ 1 = 0 

 𝑓 ′′  𝑥 = −4 

 𝑓 ′ 𝑥 = −4𝑥 + 𝑐 

 𝑓 ′ 1 = −4 + 𝑐 = 0 

จะได้ c = 4 

 𝑓 ′ 𝑥 = −4𝑥 + 4 

 𝑓 𝑥 = −2𝑥2 + 4𝑥 + 𝑐 

 𝑓 1 = −2 + 4 + 𝑐 = 2 + 𝑐 

 𝑓 −1 = −2− 4 + 𝑐 

 𝑓 3 = −18 + 12 + 𝑐 

 𝑓 −1 + 𝑓 3 = −24 + 12 + 2𝑐 = 0 

 2𝑐 = 12 

 𝑐 = 6 

 𝑓 𝑥 = −2𝑥2 + 4𝑥 + 6 

 𝑓 1 = −2 + 4 + 6 = 8 



         ตอบ 8 

 

ข้อ 20. 

เลือกของ 6 ชิน้ จากทัง้หมด 8 ชิน้ ได้ทัง้หมด   
8
6
 =

8!

2!6!
= 28 วิธี 

สลบั 2 คน ดงันัน้ได้รวมทัง้สิน้  2 X 28 = 56 วิธี 

         ตอบ 56 

 

ข้อ 21. 

ทีมท่ี 1 พบอีกทัง้หมด 6 ทีม 

ทีมท่ี 2 พบอีกทัง้หมด 5 ทีม 

... 

… 

ทีมท่ี 7 พบอีกทัง้หมด 1 ทีม 

จะต้องจดัการแข่งขนัทัง้สิน้  6+5+4+3+2+1=21 นดั 

         ตอบ 21 

 

ข้อ 22. 

จากโจทย์ จะได้  𝑥+𝑦

2
=

24+𝑥+𝑦

6
 

   3𝑥 + 3𝑦 = 24 + 𝑥 + 𝑦 

   𝑥 + 𝑦 = 12    --(1) 

ดงันัน้คา่เฉลี่ยเลขคณิตมีคา่ 6 

พิจารณาสว่นเบ่ียงเบนเฉล่ีย   
 𝑥−𝑥  

𝑛
=

8

3
 

    5 + 2 + 6− 𝑥 + 𝑦 − 6 + 3 + 4 = 16 

    −𝑥 + 𝑦 = 2   --(2) 



(1)+(2) ;    2𝑦 = 14 

    𝑦 = 7 

น าคา่ y แทนใน (2) ;  𝑥 = 5 

ดงันัน้ y – x มีคา่ 7 – 5 = 2 

         ตอบ 2 

 

ข้อ 23. 

 𝑄1 อยูท่ี่ต าแหน่ง  5+1

4
= 1.5 นัน่คือคา่เฉลี่ยของ ตวัท่ี 1 และ2 

 𝑄3 อยูท่ี่ต าแหน่ง  3(
5+1

4
) = 4.5 นัน่คือคา่เฉลี่ยของ ตวัท่ี 4 และ5 

 𝑄1 =
𝑥1+𝑥2

2
= 5 จะได้ 𝑥1 + 𝑥2 = 10 

 𝑄3 =
𝑥4+𝑥5

2
= 20 จะได้ 𝑥4 + 𝑥5 = 40 

 
𝑥1+𝑥2+𝑥3+𝑥4+𝑥5

5
= 12 

 50 + 𝑥3 = 60 

 𝑥3 = 10 

พิจารณาเดไซล์ท่ี 5 อยูท่ี่ต าแหน่ง  5  5+1

10
 = 3 มีคา่ 10 

         ตอบ 10 

 

ข้อ 24. 

 33.33 =
 5×4.5 + 10×14.5 + 𝐴×24.5 + 20×34.5 + 10×44.5 +(10×54.5)

55+𝐴
 

 1833.15 + 33.33A = 1847.5 + 24.5A 

 8.33 A = 14.35 

 A = 1.625 ประมาณ 1 

ดงันัน้ จ านวนคนในหมูบ้่านนีเ้ทา่กบั 55+1 = 56 

         ตอบ 56 



 

ข้อ 25. 

จากสมการปกติ คือ  𝑌 = 𝑎 + 𝑏𝑋 

จะได้    𝑦 =  𝑎 +  𝑏𝑥 = 𝑛𝑎 + 𝑏  𝑥 

   14 = 4𝑎 + 9𝑏    --(1) 

    𝑥𝑦 =  𝑎𝑥 +  𝑏𝑥2 = 𝑎  𝑥 + 𝑏  𝑥2 

   37 = 9𝑎 + 23𝑏    --(2) 

(1)x9 ;    126 = 36𝑎 + 81𝑏   --(3) 

(2)x4 ;   148 = 36𝑎 + 92𝑏   --(4) 

(4)-(3) ;    22 = 11𝑏 

   𝑏 = 2 

จะได้   𝑎 = −1 

ความสมัพนัธ์ท่ีได้คือ  𝑌 = −1 + 2𝑥 

เม่ือ x=10 จะได้ y = 19 

         ตอบ 19  

 



วางแผงแล�วว�นน
�สาหร�บหน�งส�อปรากฏการณ�แห�งป� 

"สอบได�ไม�ต�องรอโชคช�วยด�วยส$ตร 5-7-3-5"
หน�งส�อท	
ผ�เขาสอบท�กคนควรม	ไวก�นความผ�ดหว�ง เข	ยนโดย อาจารย�อ� 

"การเร
ยนเหม�อนการว*+งมาราธอน อาศ�ยความสม+าเสมอเหน�+อยก.ผ�อน พลาดตรงน
�ก.ไปเต*มตรง
น��น แต�การสอบเหม�อนการว*+งร�อยเมตร ไม�ม
เวลาสาหร�บความผ*ดพลาด"

หน�งส�อเล"มน	#จะเป&ดเผยท�กกลเม'ด ท�กรายละเอ	ยดเล'กนอยท	
หลายคนมองขามไป ไล"ต�#งแต"การเตร	ยมต�ว การ
วางแผนการอ"านหน�งส�อ การเตร	ยมร"างกาย และการเตร	ยมใจ อาจารย�อ� ม�
นใจว"า หากใครไดอ"านหน�งส�อเล"มน	#แลว 
ย"อมจะสอบไดแบบไม"ตองรอใหโชคช"วยแต"อย"างใด

ในเล"มพบก�บ ส�ตรเด'ดพ�ช�ตการสอบ 5-7-3-5 ร�น�ส�ยของขอสอบ อ�ปกรณ�ท3าสอบท	
ขาดไม"ได ว�ธ	แบ"งเคกขอสอบ 
เทคน�คการเตร	ยมร"างกายและห�วใจ และเคล'ดล�บอ�
นอ	กเพ	ยบ

หาซ�#อว�นน	#ไดแลวท	
 รานนายอ�นทร� ท�กสาขา และรานหน�งส�อช�#นน3าท�
วไป



อาจารย�อ� ขอเช�ญท�กท"าน ใหอ"าน "  หากเราตองส� เร	ยนไม"เก"งก'สอบเขามหาว�ทยาล�ยไดสบาย  "  เพ�
อ ท	
จะได
เตร	ยมต�วสอบอย"างถ�กว�ธ	 เป&ดเผยท�กเคล'ดล�บโดยผ�ท	
ผ"านการสอบมาแลว รวมส�ดยอดกลย�ทธ�ท	
จะท3าใหสอบได
คะแนนด	อย"างสบายๆและไม"เคร	ยด หน�งส�อเล"มน	#น�#นไดร�บการออกแบบใหร�บก�บการสอบ GAT PAT เร	ยบรอยแลว 
อยากร$�ว�าจะร�บม�อก�บ GAT PAT อย�างไรต�องอ�าน

อยากร$�ว*ธ
การเล�อกคณะแบบไม�ผ*ดหว�งต�องอ�าน

อยากร$�ว*ธ
ม�+วอย�างม
หล�กการต�องอ�าน

อ�านแล�วจะสามารถประกาศให�โลกร$�ว�า เร
ยนไม�เก�ง ก.สอบต*ดมหาล�ย (ช�+อด�ง) ได�นะจ;ะ

ช�
อหน�งส�อ - หากเราตองส� เร	ยนไม"เก"งก'สอบเขามหาล�ยไดสบาย

เข	ยนโดย - ธ�ญกฤต คงจ�นทร�

ราคา - 139 บาท

วางจ3าหน"ายท	
รานนายอ�นทร� และรานหน�งส�อช�#นน3าท�
วไป

เวลาไปถามหน�งส�อท	
รานใหถามว"า "หากเราต�องส$�" ก'พอคร�บ หาเจอแน"นอน 

อ"านก"อนสอบนะคร�บ ถาอ"านหล�งสอบเส	ยใจแย"เลย 

อ"านแลวจะไดร�ว"า เร	ยนไม"เก"งก'สอบเขามหาว�ทยาล�ย (ช�
อด�ง) ไดนะจCะ 
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อ	กเล"มท	
ขอแถม และอยากใหอ"านมากเช"นก�น (จร�งแลวอยากใหซ�#อใหค�ณพ"อค�ณแม"อ"าน จะไดเขาขาก�น สอบก�น
เปDนท	ม) 

ค�อหน�งส�อ "  เม�
อล�กสอบเขามหาว�ทยาล�ย ค3าแนะน3าไม"ใหพ"อแม"สต�แตก  "   

อ"านแลวค�ณพ"อค�ณแม"จะไดเขาใจล�กๆมากขE#น เขาใจท�#งการสอบของล�ก และเขาใจท�#งการเล�อกคณะของล�ก ท3าให
พ�ดจาภาษาเด	ยวก�น เวลาล�กสอบจะไดสอบไดอย"างสบายใจ 

ช�
อหน�งส�อ - "เม�
อล�กสอบเขามหาว�ทยาล�ย ค3าแนะน3าไม"ใหพ"อแม"สต�แตก"

เข	ยนโดย - อาจารย�อ� 

ราคา - 159 บาท

วางจ3าหน"ายท	
รานนายอ�นทร�และรานหน�งส�อช�#นน3าท�
วไป

เวลาไปถามหน�งส�อท	
ราน ใหถามว"า "เม�+อล$กสอบเข�ามหาว*ทยาล�ย" ก'พอคร�บ หาเจอง"าย 

ล�กๆอ"านเล"มแดง พ"อแม" อ"านเล"มฟIา ร�บรองว"าจะสอบดวยความเบ�กบานและผ"านฉล�ยคร�บ 

ขอใหไดเร	ยนในส�
งท	
ฝLนไวท�กคนคร�บ 

อาจารย�อ�  
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