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PAT 1 (มี.ค. 56) 
รหสัวิชา 71 วิชา ความถนดัทางคณิตศาสตร์ (PAT 1) 
วนัเสาร์ที� 2 มีนาคม 2556 เวลา 13.00 - 16.00 น.  
ตอนที� 1 ข้อ 1 - 25 ข้อละ 5 คะแนน 
1. กําหนดให้  
 แทน ประพจน์  “ถ้า � ∪  ⊂ � ∪  แล้ว � ⊂ � เมื�อ �, � และ  เป็นเซตใดๆ”  และให้  � แทน ประพจน์  “ถ้า  ⊂ � ∪ � แล้ว  ⊂ � และ  ⊂ � เมื�อ �, � และ  เป็นเซตใดๆ” 
 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) ประพจน์  �(
 ∨ �) ∧ ~�� ⇔ 
  มีคา่ความจริงเป็น จริง 
 (ข) ประพจน์  (
 ⇒ �) ⇒ (~
 ∧ ~�)  มีคา่ความจริงเป็น เท็จ 
 ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด             
2. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) � − �(� ∩ �) ∩ (� ∪ � ∪ )� = � − �  (ข) 
�� − (� ∪ )� = 
�(� − �) − �  ข้อความใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด               
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3. เอกภพสมัพทัธ์ในข้อใดตอ่ไปนี 7ที�ทําให้  ∀�� |2� + 1| > � − 1 � → ∃� $%&'(&)(% < 2+ มีคา่ความจริงเป็นเท็จ 
 1. (−∞, −4) 2.(−5, −1) 3. (−3, 2) 4. (−1, ∞)                      
4. กําหนดให้ R แทนเซตของจํานวนจริง  ให้ � = { � ∈ R | |2� − 5| + |�| ≤ 7 }   � = { � ∈ R | �( < 12 + |�| }  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) � ∩ � ⊂ { � ∈ R | 1 ≤ � < 4 }  (ข) � − � เป็นเซตจํากดั (finite set)  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด                   
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5. ให้ R แทนเซตของจํานวนจริง  กําหนดให้  ; = < (�, =) ∈ R × R % ?12 − |�| + ?= + 1 = 3 @  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) DB ∩ RB ⊂ (−1, 8)  (ข) DB − RB  =  { � ∈ R | 8 < � ≤ 12 }  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด                
6. ให้ � และ � เป็นเซต โดยที�จํานวนสมาชิกของเซต � และ � เทา่กบั 4 และ 5 ตามลาํดบั  และจํานวนสมาชิกของเซต � ∪ � เทา่กบั 7  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) ความสมัพนัธ์ใน  � ∩ �  มี 4 ความสมัพนัธ์ 
 (ข) ความสมัพนัธ์จาก  � − �  ไป  � − �  มี 64 ความสมัพนัธ์  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด                  
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7. ให้ R แทนเซตของจํานวนจริง พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) ความสมัพนัธ์  { (�, =) ∈ R × R | �( + =( = 4 ,  �= > 0 }  เป็นฟังก์ชนั 
 (ข) ถ้า  E(�) = F� − 2 , � ≤ 0�( , � > 0  และ  G(3� − 1) = 2�( + 3�  สาํหรับ  � ∈ R 
  แล้วคา่ของ  (G ∘ E'I)(25) = 14  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด                  
8. ให้พาราโบลา 
 มีสมการเป็น  =( − 2= + 6� + 4 = 0  ถ้าวงกลมวงหนึ�งผา่นจดุโฟกสัของพาราโบลา 
 และ

สมัผสักบัเส้นตรง 3� − 2= − 6 = 0 ณ จดุ (4, 3) แล้วสมการของวงกลมตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี 7  1. 7�( + 7=( − 4� − 82= − 55 = 0 2. 7�( + 7=( + 4� + 82= + 55 = 0 
 3. 7�( + 7=( − 4� + 82= − 55 = 0 4. 7�( + 7=( + 4� − 82= + 55 = 0                     
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9. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) JKL IM°'LOP IM°JKL IM°)LOP IM°  =  sec 20° − tan 20°  (ข) √3 cot 20°  =  1 + 4 cos 20° 
 ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด            
10. ถ้า � เป็นจํานวนจริงที�มากสดุ โดยที�  0 < � < 1  และสอดคล้องกบั 
 arctan(1 − �) + arccot V I(&W = 2 arcsec ?1 + 2�(1 − �)  แล้ว คา่ของ  cos X�  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี 7 

 1. −1 2. 0 3. I( 4. √Y(              
11. กําหนดให้  E(�) = Z I& , |�| < I(I( + I& , |�| ≥ I(

    คา่ของ  E \E ]E V− IYW^_  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี 7 

 1. −6 2. 6 3. −3 4. 3             
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12. ให้  R  แทนเซตของจํานวนจริง  ถ้า � เป็นเซตคาํตอบของอสมการ  log& V (&'IW ≥ 1  แล้ว � เป็นสบัเซตในข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. { � ∈ R | |�( + 2� − 3| = 3 − 2� − �( } 2. { � ∈ R | |2� + 5| > 9 } 
 3. { � ∈ R | 0 ≤ |� + 3| ≤ 5 } 4. { � ∈ R | �Y > 3�( }                       
13. กําหนดให้ � และ � เป็นเมทริกซ์ มมีิติ 3×3 โดยที� det(�) = 2 และ � = d1 3 20 −1 �0 −2 =e เมื�อ � และ = เป็น

จํานวนจริง  ถ้า  �� + 3� = 2I  เมื�อ I เป็นเมทริกซ์เอกลกัษณ์ ที�มีมติิ 3×3 แล้ว  � + = เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. 0 2. −1 3. −2 4. −2.5                     
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14. กําหนดให้  
 = h(� + =) + 6=  เป็นฟังก์ชนัจดุประสงค์ โดยมีอสมการข้อจํากดัดงันี 7 
 3� + 4= ≤ 48  ,    � + 2= ≤ 22  ,    3� + 2= ≤ 42  ,    � ≥ 0  และ  = ≥ 0  ถ้า  
  มีคา่มากสดุเทา่กบั 288 แล้ว คา่มากที�สดุของ h ที�เป็นจํานวนเต็มบวกเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. 20 2. 18 3. 16 4. 14                   
15. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 
 (ก) ให้เวกเตอร์  ij = hk̅ + mn̅ + opq  เมื�อ  h, m และ o  เป็นจํานวนจริงและให้เวกเตอร์  rq = k̅ + 2n̅ + pq 
  และ  s̅ = k̅ − n̅ + pq    ถ้าเวกเตอร์  ij  ตั 7งฉากกบัเวกเตอร์  rq   และเวกเตอร์  s̅  แล้ว  h + m + o  =  1  (ข) ให้เวกเตอร์  rq = 2k̅ + n ̅ และ s̅ = hk̅ + mn ̅ เป็นเวกเตอร์ในระนาบ  ถ้า  |s̅| = Y√t  และ  rq ∙ s̅ = 3   แล้วเวกเตอร์  rq  ทํามมุ 60°  กบัเวกเตอร์  s̅  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด                   
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16. กําหนดให้  ABC เป็นรูปสามเหลี�ยมใดๆ ถ้าด้านตรงข้ามมมุ A ยาว 14 หนว่ย ความยาวของเส้นรอบรูปสามเหลี�ยม

เทา่กบั 30 หนว่ยและ 3 sin � = 5 sin   แล้ว  sin 2�  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 

 1. − I( 2. − √Y(  3. I( 4. √Y(               
17. กําหนดให้  9�( − 16=( − 18� + 64= − 199 = 0  เป็นสมการของไฮเพอร์โบลา  ถ้าพาราโบลารูปหนึ�งมีแกน

สมมาตรขนานแกน =  ตดัแกน � ที�จดุ (1, 0)  และผา่นจดุยอดทั 7งสองของไฮเพอร์โบลาที�กําหนดให้ แล้ว จดุในข้อใด
ตอ่ไปนี 7ไมอ่ยูบ่นพาราโบลา 

 1. (2, Ix ) 2. (−1, I( ) 3. (3, I( ) 4. (4, Iy )             
18. กําหนดให้  {hz}  เป็นลาํดบัของจํานวนจริงโดยที�  hz = Iy)x)I()⋯)yz  สาํหรับ  | = 1, 2, 3, … 
 ผลบวกของอนกุรม  hI + h( + hY + ⋯  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. I( 2. Yy 3. Y( 4. 2              
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19. คา่ของ  

∞→x
lim V?�(� − 1) − � + 2W  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 

 1. 0 2. I( 3. 1 4. Y(             
20. กําหนดให้ C เป็นเส้นโค้ง  = = Y&~'(&�   เมื�อ � > 0  และให้ L เป็นเส้นตรงที�สมัผสักบัเส้นโค้ง C ที�จดุ (1, 1)  ถ้าเส้นตรง L ตดักบัพาราโบลา  �(� − 1) = = − 1  ที�จดุ A และ จดุ B  แล้วระยะหา่งระหวา่งจดุ A และจดุ B เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. 4√82 2. 8√82 3. 4√41 4. 8√41             
21. กําหนดให้  
(�)  แทนความนา่จะเป็นของเหตกุารณ์ �   ถ้า � และ � เป็นเหตกุารณ์ใดๆในแซมเปิลสเปซ 
 โดยที�  
(�) = I( ,  
(��) = tx  และ  
(�� ∩ ��) = Iy  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี 7 

 (ก) 
(�� ∪ �)  =  tx  (ข) 
(� ∪ ��)  =  Yy  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 
 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด          
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22. ในการโยนลกูเตา๋สองลกูจํานวนหนึ�งครั 7ง ความนา่จะเป็นที�จะได้ผลคณูของแต้มบนลกูเตา๋ทั 7งสอง หารด้วย 4 ลงตวั 

เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 
 1. �Y� 2. IIY� 3. ItY� 4. (�Y�             
23. ครอบครัวหนึ�งมีสมาชิก 6 คน มีอายเุฉลี�ย 34 ปี สว่นเบี�ยงเบนมาตรฐานของอายเุทา่กบั 8 ปี  อีก 6 ปีตอ่มามีญาติ

สองคนมาขออยูอ่าศยัด้วย โดยที�ญาติทั 7งสองคนนี 7มีอายเุทา่กนั เทา่กบัอายเุฉลี�ยของคนทั 7ง 6 คนในครอบครัวนี 7พอดี 
สมัประสทิธิKการแปรผนัของอายขุองคนทั 7ง 8 คนนี 7เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี 7 

 1. √YIM 2. IM√Y 3. √Y(M 4. (M√Y             
24. กําหนดให้ข้อมลูชดุหนึ�งมดีงันี 7    2 ,  4 ,  3 ,  5 ,  12 ,  5 ,  18 ,  6 ,  4 ,  2 ,  9 ,  4  ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. มธัยฐานน้อยกวา่ฐานนิยม 2. คา่เฉลี�ยเลขคณิตมากกวา่มธัยฐาน 
 3. คา่เฉลี�ยเลขคณิตเทา่กบัมธัยฐาน 4. ฐานนิยมมากกวา่คา่เฉลี�ยเลขคณิต              
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25. กําหนดให้  � = ?7√5�  ,  � = ?5√7�  ,   = ?5√7�   และ  � = ?7√5�     ข้อใดตอ่ไปนี 7ถกูต้อง 
 1. � >  > � > � 2. � >  > � > � 
 3. � > � > � >  4.  > � > � > �             
ตอนที� 2 ข้อ 26 - 50 ข้อละ 7 คะแนน 
26. กําหนดให้  � และ �  เป็นเซตจํากดั โดยที�  � ∩ � ≠ ∅ 
 สบัเซตของ � ที�มีสมาชิก 2 ตวั มีทั 7งหมด 10 เซต  และสบัเซตของ � ที�มีสมาชิก 2 ตวั มีทั 7งหมด 6 เซต 
 ถ้า จํานวนสมาชิกชอง  
�
(� ∩ �)�  เทา่กบั 16  เมื�อ 
(�) แทน เพาเวอร์เซตของ �  แล้ว จํานวนสมาชิกของเซต  � ∪ �  เทา่กบัเทา่ใด              
27. ถ้า  � และ =  เป็นจํานวนจริงบวกที�สอดคล้องกบัสมการ  5�&'(��2�� = (16)�y  เมื�อ  � = �K� ��K� &  แล้ว คา่ของ  � + =  เทา่กบัเทา่ใด              
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28. กําหนดให้  � เป็นจํานวนจริง โดยที� sin � + cos �  =  yY  ถ้า  (1 + tan( �) cot �  =  ��  เมื�อ  h และ m  เป็นจํานวนเต็ม โดยที� ห.ร.ม. ของ h และ m เทา่กบั 1  แล้ว h( + m(  เทา่กบัเทา่ใด           
 
29. ให้ R แทนเซตชองจํานวนจริง  ถ้า � = �� ∈ R � log√Y(� − 1) − log √Y� (� − 1) = 1�  และ 
  � = �� ∈ R � √� + 1 + √� − 1 = 2�  
 แล้วสามเทา่ของผลคณูของสมาชิกในเซต  � ∪ � ทั 7งหมดเทา่กบัเทา่ใด                  
30. กําหนดให้  � แทนเซตคาํตอบของสมการ  5�I)√&�'y&'I� + 5] ��~����

��?���~���^ = 126 
 ผลบวกของสมาชิกในเซต � ทั 7งหมดเทา่กบัเทา่ใด             
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31. กําหนดให้วงรีมีจดุศนูย์กลางอยูที่� (0, 0) และมีโฟกสั  FI และ F( อยูบ่นแกน �  จดุ A(4, 1) เป็นจดุบนวงรีโดยที�

ผลบวกระยะทางจากจดุ A(4, 1) ไปยงัจดุโฟกสัทั 7งสองมีคา่เทา่กบั 6√2  ให้เส้นตรง L ตดัแกน � ที�จดุ  (4.5, 0) 
และสมัผสักบัวงรีที�จดุ A(4, 1)    ถ้า � เป็นระยะหา่งระหวา่งจดุ (0. 0) กบัเส้นตรง L แล้ว คา่ของ  �(|AFI||AF(|  
เทา่กบัเทา่ใด             

32. กําหนดให้  0 < � < �(  โดยที�  � = arctan V√&)II'√&W − arctan�√��  เมื�อ  0 < � < 1  คา่ของ  tan � + cot �  เทา่กบัเทา่ใด              
33. ให้  � เป็นเซตของจํานวนจริง � ทั 7งหมดที�ทําให้เมทริกซ์  d4 −2 7� −1 32 0 �e  เป็นเมทริกซ์เอกฐาน 
 และ = เทา่กบัผลบวกของสมาชิกทั 7งหมดในเซต � 
 ถ้า  � = � = 1−1 =�  แล้ว คา่ของ  det(((� )'I) )'I  เทา่กบัเทา่ใด              
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34. กําหนดให้  hI, h(, hY, … , hz , …  เป็นลาํดบัเรขาคณิตของจํานวนจริงบวก โดยมี ; เป็นอตัราสว่นร่วม และ 
 ��)����)�~ + ��)���~)�¡ + ��)�¢�¡)�£ + … + ��¤��)��¤����¤��)��¤�~ = 2012 
 คา่ของ  1 + 5; + 12;( + 22;Y + …  เทา่กบัเทา่ใด               
35. ถ้า ¥ เป็นจํานวนเชิงซ้อนที�อยูใ่นควอดรันต์ (quadrant) ที�หนึ�งบนระนาบเชิงซ้อน 
 โดยที�  %(¨)I)(I)O)¨(I)O))t)O% = 1  และ  |¥| = √65  แล้วผลบวกของสว่นจริงและสว่นจินตภาพของ ¥ เทา่กบัเทา่ใด               
36. กําหนดให้  hI, h(, hY, hy, ht และ mI, m(, mY, my, mt, m�  เป็นลาํดบัเลขคณิตของจํานวนจริงบวก 
 โดยที�  hI = m( ,  ht = mt  และ  hI ≠ ht  ถ้า  (�¡'�~))(�¡'��)�~'��  = &�  เมื�อ ห.ร.ม. ของ � กบั = เทา่กบั 1  แล้ว  �( + =( เทา่กบัเทา่ใด              
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37. สาํหรับ  | = 2, 3, 4, …  ให้  hz = 1 + 2 + 3 + … + | 
 คา่ของ  

∞→n
lim �����~…�©(��'I)(��'I)(�~'I)…(�©'I)  เทา่กบัเทา่ใด 

             
38. กําหนดให้  E(�) = Z (&'x(&'√y&�'Y&)I( , � < 4

ª&Y , � ≥ 4  โดยที� p เป็นจํานวนจริง  ถ้า E เป็นฟังก์ชนัตอ่เนื�องที�จดุ � = 4 
 แล้ว  E(p + 1) เทา่กบัเทา่ใด              
39. ให้ E เป็นฟังก์ชนัซึ�งมีโดเมนและเรนจ์เป็นสบัเซตของจํานวนจริง โดยที�อตัราการเปลี�ยนแปลงของ E(�) เทียบกบั � 

เทา่กบั  h�Y + m� เมื�อ h และ m เป็นจํานวนจริง และให้ G(�) = (�Y + 2�)E(�)  ถ้า  E�(1) = 18 , E��(0) = 6  และ  E(2) = E(1) + E(0)  แล้วคา่ของ  G�(−1)  เทา่กบัเทา่ใด              
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40. กําหนดให้  E(�)  เป็นพหนุามกําลงัสาม ซึ�งมีสมัประสทิธิKเป็นจํานวนจริง โดยมี � + 1 เป็นตวัประกอบของ E(�) 
 5 + 2i เป็นคําตอบชองสมการ  E(�) = 0  และ  E(0) = 58    คา่ของ  

2

0
∫  �E(�) − E(−�)���  เทา่กบัเทา่ใด 

               
41. ต้องการนําเลขโดด  1, 1, 2, 2, 3, 3  ทั 7ง 6 ตวัมาจดัเรียงเป็นจํานวนที�มี 6 หลกั จะสร้างจํานวนที�มี 6 หลกัได้ทั 7งหมด

กี�จํานวน เมื�อเลข 1 ทั 7งสองตวัไมต่ิดกนั และเลข 3 ทั 7งสองตวัไมต่ดิกนั                
42. กําหนดให้  h, m, o, �  เป็นจํานวนเต็มบวกซึ�ง  h < 2m ,  m < 5o ,  o < 6� ,  � < 100  คา่ของ h มีคา่มากสดุเทา่กบัเทา่ใด               



 PAT 1 (มี.ค. 56) 17 
43. กําหนดให้  h, m, o ∈ {1, 2, … , 9}  จงหาจํานวน 3 หลกั hmo ที�มีคา่มากที�สดุ  โดยสอดคล้องกบัเงื�อนไข  hmo  =  hm + mh + ho + oh + mo + om  *หมายเหต ุ hmo คือ เลข 3 หลกั และ hm, mh, … คือ เลข 2 หลกั              
44. จงัหวดัแหง่หนึ�งมีอําเภอ 6 อําเภอ แตล่ะอําเภอสง่ผู้แทนอําเภอละ 2 คน เป็นชาย 1 คน และเป็นหญิง 1 คน ถ้า

ต้องการคดัเลอืกกรรมการ 4 คน เป็นชาย 2 คน และหญิง 2 คน จากตวัแทนทั 7ง 12 คน โดยในบรรดากรรมการ 4 คน
นี 7 จะต้องเป็นชายและหญิงอยา่งน้อย 1 คู ่มาจากอําเภอเดียวกนั จะมีวธีิการคดัเลอืกกี�วธีิ              

45. กําหนดให้  hq, mq และ o ̅ เป็นเวกเตอร์บนระนาบซึ�งกําหนดโดย  hq = �k̅ + I(t n ̅,  mq = 6k̅ + =n ̅ และ  o̅ = 2k̅ + n ̅
  เมื�อ � และ = เป็นจํานวนจริง  ถ้า �mq − o̅� = 5 ,  เวกเตอร์ hq ตั 7งฉากกบัเวกเตอร์ mq และ hq ∙ o̅ > 0 
 แล้วคา่ของ  �5hq + mq�(  เทา่กบัเทา่ใด               
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46. ถ้าคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียนห้องหนึ�งมีการแจกแจงปกติ นาย ก. และ นาย ข. เป็นนกัเรียนในห้องนี 7 

ถ้ามีนกัเรียนในห้องนี 7ร้อยละ 9.48 สอบได้คะแนนมากกวา่คะแนนสอบของนาย ก.    มีนกัเรียนร้อยละ 10.64 สอบ
ได้คะแนนน้อยกวา่คะแนนสอบของ นาย ข.    และ นาย ข. สอบได้คะแนนน้อยกวา่คะแนนสอบของ นาย ก. อยู ่51 
คะแนน แล้วสว่นเบี�ยงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบครั 7งนี 7เทา่กบัเทา่ใด 

 เมื�อกําหนดพื 7นที�ใต้เส้นโค้งปกติ ระกวา่ง 0 ถึง ¥ ดงัตารางตอ่ไปนี 7                    
47. จากการสาํรวจคะแนนสอบของนกัเรียน 6 คน ที�มีคะแนนสอบวิชาฟิสกิส์ (�¬) และ คะแนนสอบวิชา 

คณิตศาสตร์ (=¬)  ปรากฏวา่คา่เฉลี�ยเลขคณิตของคะแนนสอบวิชาฟิสกิส์เทา่กบั 9 คะแนน  คา่เฉลี�ยเลขคณิตของ

คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์เทา่กบั 6 คะแนน  และ  
6

1=
∑
i

�¬=¬ = 428 ,  6

1=
∑
i

�¬( = 694  และ  
6

1=
∑
i

=¬( = 268 

ถ้าคะแนนสอบวิชาทั 7งสองมีความสมัพนัธ์เชิงฟังก์ชนัแบบเส้นตรง และนกัเรียนคนหนึ�งที�มีคะแนนวชิาคณิตศาสตร์ 
เทา่กบั 7.5 คะแนน แล้วคะแนนสอบวิชาฟิสกิส์ โดยประมาณ ควรจะมีคา่เทา่กบัเทา่ใด                    

 ¥  0.24 0.27 1.24 1.31 
พื 7นที� 0.0948 0.1064 0.3936 0.4052  
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48. สาํหรับ  �, = ∈ {0, 1, 2, 3. …} กําหนดให้ (�, =) เป็นจํานวนเต็มบวก โดยที� 
 (�, =) = Z (1, = − 1) , � = 0, = ≠ 0� + 1 , = = 0((� − 1, =), = − 1) , � ≠ 0, = ≠ 0 
 คา่ของ  (1, 2) + F(3, 1) เทา่กบัเทา่ใด            
49. สาํหรับ � และ = เป็นจํานวนจริงบวกใดๆ  กําหนดให้  � ∗ =  เป็นจํานวนจริงบวก ที�มีสมบตัิตอ่ไปนี 7 
 (1) � ∗ (�=)  =  (� ∗ �)=  (2) � ∗ (1 ∗ �)  =  1 ∗ �  (3) 1 ∗ 1  =  1  คา่ของ  2 ∗ (5 ∗ (5 ∗ 6))  เทา่กบัเทา่ใด             
50. กําหนดให้ R แทนเซตของจํานวนจริง  ถ้า E : R → R เป็นฟังก์ชนั ซึ�งสอดคล้องกบั  (E ∘ E)(�) = 4 + ��4 − E(�)�  สาํหรับทกุจํานวนจริง �  แล้วคา่ของ E(4) เทา่กบัเทา่ใด               
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เฉลย 
1. 2 11. 2 21. 1 31. 162 41. 48 
2.  1 12. 3 22. 3 32. 2 42. 5927 
3.  2 13. 4 23. 1 33. 2 43. 396 
4.  3 14. 2 24. 2 34. 16 44. 135 
5.  4 15. 4 25. 3 35. 11 45. 200 
6.  3 16. 2 26. 7 36. 205 46. 20 
7.  1 17. 4 27. 20 37. 3 47. 12 
8.  4 18. 1 28. 373 38. 24 48. 10 
9.  1 19. 4 29. 5 39. 354 49. 6 
10.  3 20. 2 30. 4 40. 168 50. 4  
แนวคิด 
1. 2 
 เป็นเท็จ เช่น   = {1} ,  � = {1} ,  � = {}  และ  � ก็เป็นเท็จ เช่น   = {1, 2} ,  � = {1} ,  � = {2} 
จะได้  (ก) คือ  �(F) ∧ T� ⇔ F ≡ T ถกูต้อง    และ    (ข) คือ  (T) ⇒ (T) ≡ T ผิด  
2. 1 
ก. เนื�องจาก  � ∩ � ⊂ � ∪ � ∪   ดงันั 7น  (� ∩ �) ∩ (� ∪ � ∪ ) = � ∩ � 
ดงันั 7น  � − �(� ∩ �) ∩ (� ∪ � ∪ )� = � − (� ∩ �) = � − �  →  ก. ถกู 
ข. � − (� ∪ ) = � ∩ (� ∪ )� = � ∩ �� ∩ � = (� − �) −   →  ข. ถกู  
3. 2 
เป็นเท็จ เมื�อ  T → F    ข้างหน้า จะได้  2� + 1 > � − 1  หรือ  2� + 1 < −(� − 1)  หรือ  � − 1 ≤ 0 
ได้  (−2, ∞) ∪ (−∞, 0) ∪ (−∞, 1�  =  R 
ข้างหลงัต้องเป็นเท็จ ได้  %&'(&)(% ≥ 2  ยกกําลงัสองได้เพราะเป็นบวกทั 7งสองข้าง  ได้  V&'(&)(W( − 2( ≥ 0 
ตวัหารห้ามเป็น 0 → � ≠ 2 และคณู (� + 2)( ตลอดได้  (� − 2)( − (2� + 4)( ≥ 0 →  (3� + 2)(−� − 6) ≥0  ได้คําตอบคือ  � −6, − (Y � – {−2}  →  ตอบข้อ 2  
4. 3 � แบง่กรณี กรณี  (−∞, 0) ได้  −3� ≤ 2  →  � ≥ − (Y  →  �− (Y , 0)  กรณี  �0, t( ) ได้  −� ≤ 2  →  � ≥ −2  →  �0, t( )  กรณี  �t( , ∞) ได้  3� ≤ 12  →  � ≤ 4  →  � t( , 4�  รวมทกุกรณีได้  � = �− (Y , 4� � แบง่กรณี กรณี  (−∞, 0) ได้  �( + � − 12 < 0  →  (� + 4)(� − 3) < 0  →  � ∈ (−4, 3)  →  (−4, 0)  กรณี  �0, ∞) ได้ �( − � − 12 < 0  →  (� − 4)(� + 3) < 0  →  � ∈ (−3, 4)  →  �0, 4)  รวมทกุกรณี ได้  � = (−4, 4) � ∩ � = �− (Y , 4)  →  ก ผิด  ,    � − � = {4}  →  ข ถกู  
5. 4 
หา DB :  ?= + 1 = 3 − ?12 − |�|  →  3 − ?12 − |�| ≥ 0  →  0 ≤ 12 − |�| ≤ 9  →  3 ≤ |�| ≤ 12 
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จะได้  DB = �−12, −3� ∪ �3, 12� 
หา RB :  ?12 − |�| = 3 − ?= + 1  →  0 ≤ 3 − ?= + 1 ≤ √12  → 3 − √12 ≤ ?= + 1 ≤ 3 
แต ่ 3 − √12 เป็นลบ ยงัไงก็จริง  →  −1 ≤ = ≤ 8  จะได้  RB = �−1, 8� DB ∩ RB = �3, 8�  มี 8 ดงันั 7น ก ผิด  ,    DB − RB = �−12, −3� ∪ (8, 12�  มีเลขลบด้วย ดงันั 7น ข ผิด  
6. 3 
ก. |(� ∩ �) = 4 + 5 – 7 = 2  →  ม ี2(×( = 16  →  ก ผิด 
ข. |(� − �) = 4 – 2 = 2 ,  |(� − �) = 5 – 2 = 3  →  มี 2(×Y = 64  →  ข ถกู  
7. 1 
ก. เป็นวงกลมที�เอาเฉพาะเส้นภายใน QI กบั QY ลากแนวดิ�งตดัไมเ่กิน 1 จดุ  →  ก. ถกู 
ข. หา E'I(25)  ให้  � − 2 = 25 ได้ � = 27 ขดักบัเงื�อนไข  � ≤ 0 
ให้  �( = 25  ได้  � = ±5  ถ้าจะให้ตรงกบัเงื�อนไข  � > 0  จะได้ � = 5  ดงันั 7น  E'I(25) = 5 
หา  G(5)  ให้ 3� − 1 = 5 ได้ � = 2  แทนใน  2�( + 3� จะได้  14  →  ข. ถกู  
8. 4 
พาราโบลาคือ (= − 1)( = −6 V� + I(W  →  F = (− I( − �y , 1) = (−2, 1) 
ลองเอา (−2, 1) แทน จะได้  28 + 7 ± (−8) ± 82 ± 55 = 0  ต้องเป็น  28 + 7 + (−8) − 82 + 55 → ข้อ 4 
ถ้าไมเ่ช็คตวัเลอืก ให้วงกลมมี ศก ที� (h, m) ดงันั 7น  (h + 2)( + (m − 1)( = (h − 4)( + (m − 3)( →  h( + 4h + 4 + m( − 2m + 1 = h( − 8h + 16 + m( − 6m + 9  →  12h + 4m = 20  →  3h + m = 5 …(1)  
และจากความชนั จะได้  �'Y�'y = − (Y   →  3m − 9 = −2h + 8  →  2h + 3m = 17  …(2) 
3(1) – (2) : 7h = −2 → h = − (�  →  m = yI�   ได้  ;( = VI(� W( + VYy� W( 
ได้สมการวงกลมคือ V� + (�W( + V= − yI� W( = VI(� W( + VYy� W( 
 จดัรูปได้  �( + =( + y&� − x(�� + V(�W( + VyI� W( − VI(� W( − VYy� W( = 0 
→  7�( + 7=( + 4� − 82= − VIy∙IM� W + V�t∙�� W = 0  →  7�( + 7=( + 4� − 82= + 55 = 0   
9. 1 
ก)  JKL IM°'LOP IM°JKL IM°)LOP IM° ∙ JKL IM°'LOP IM°JKL IM°'LOP IM° = JKL� IM°)LOP� IM°'( LOP IM° JKL IM°JKL� IM°'LOP� IM°  = I'LOP (M°JKL (M°  = sec 20° − tan 20°  →  ถกู 
ข)  √3 cot 20° = √Y JKL (M°LOP (M°  = (]√�� JKL (M°^

LOP (M°  = (]√�� JKL (M° ' �� LOP (M° ) �� LOP (M°^
LOP (M°  

= (VLOP �M° JKL (M° 'JKL �M° LOP (M° ) �� LOP (M°WLOP (M°  = (VLOP yM° ) �� LOP (M°WLOP (M°  = (V( LOP (M° JKL (M° ) �� LOP (M°WLOP (M°  
= y LOP (M° JKL (M° ) LOP (M°LOP (M°  = 4 cos 20° + 1  →  ถกู   
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10. 3 
ใส ่tan ตลอด ได้  I'& ) (&I'(I'&)((&) = (?(&(I'&)I'(&(I'&)  →  1 + � = 2?2�(1 − �)  →  1 + 2� + �( = 8� − 8�( →  9�( − 6� + 1 = 0  →  (3� − 1)( = 0  →  � = IY  →  cos �Y = I(  
11. 2 
%− IY% < I(  ดงันั 7น  E \E ]E V− IYW^_ = E�E(−3)� 
|−3| ≥ I(  ดงันั 7น  E�E(−3)� = E VI( + I'YW = E VI�W 
%I�% < I(  ดงันั 7น  E VI�W = 6  
12. 3 
หลงั log เป็นลบไมไ่ด้ ดงันั 7น  � > 1  จะได้  (&'I  ≥  � 
คณู � − 1 ทั 7งสองข้างได้ ไมต้่องกลบัเครื�องหมาย เพราะ � > 1 ทําให้ � − 1 เป็นบวก  →  2 ≥ �( − � →  0 ≥ (� − 2)(� + 1)  →  � ∈ �−1, 2�  →  แต ่� > 1 ดงันั 7น คําตอบคือ  (1, 2� 
ลองเอา � = 2 แทนด ูข้อ 1. ได้ฝั�งขวาติดลบ ไมจ่ริงแนน่อน  ข้อ 2. ได้ 9 > 9 ไมจ่ริง  ข้อ 3. ได้ 0 < 5 < 5 จริง 
ข้อ 4. ได้ 8 > 12 ไมจ่ริง  →  ตอบข้อ 3 
หมายเหต ุ ถ้าจะแก้ ข้อ 1. อยูใ่นรูป |�| = −� จะได้ � ≤ 0 ดงันั 7น  �( + 2� − 3 < 0 
 แยกได้  (� + 3)(� − 1)  →  �−3, 1�  
13. 4 
ได้  �(� + 3I) = 2I  →  2´4 3 20 2 �0 −2 = + 3´ = 2Y  →  (2)(8= + 24 + 8�) = 8  →  � + = = −2.5 
 
14. 2 
จดุตดัอยูใ่กล้กนั ต้องหาทกุจดุตดั ไมง่ั 7นรูปจะไมถ่กู 3� + 4= = 48  กบั  � + 2= = 22 ตดักนัที�  (4, 9) � + 2= = 22 กบั  3� + 2= = 42 ตดักนัที�  (10, 6) 3� + 4= = 48  กบั  3� + 2= = 42 ตดักนัที�  (12, 3) 
จดุมมุ คือ (0, 0), (0, 11), (4, 9), (12, 3), (14, 0) 
ได้ 
 = 0 ,  11h + 66 ,  13h + 54 ,  15h + 18 ,  14h 
จบัแตล่ะตวั = 288 แล้วแก้หา h ได้ h = 18 จาก 13h + 54 กบั h = 18 จาก 15h + 18 
ลองแทน h = 18 จะได้ 288 มากสดุในบรรดา 11h + 66 ,  13h + 54 ,  15h + 18 ,  14h  
15. 4 
ก. ตั 7งฉาก = ดอทกนัได้ 0  →  h + 2m + o = 0  และ  h − m + o = 0  จบัลบกนั ได้ m = 0 
แทนกลบัไป ได้ h + o = 0  ดงันั 7น  h + m + o = 0  →  ก ผิด 
ข. 3 = |rq||s̅| cos �  →  cos � = Y√tV �√�W = 1  →  � = 0  →  ข ผิด 

14 16 22 
11 12 
21 

� + 2= = 22 
3� + 2= = 42 

3� + 4= = 48 



 PAT 1 (มี.ค. 56) 23 
16. 2 

จากกฎของ sin ได้  IyLOP µ = �LOP ¶ = I�'�LOP ·   และจากที�โจทย์ให้ จะได้  LOP ¶LOP · = tY  ได้  ¸I�'¸ = tY  →  3m = 80 – 5m →  m = 10 ,  o = 6  →  กฏของ cos ได้  14( = 10( + 6( − 2(10)(6) cos �  →  cos � = − I( 
มมุในสามเหลี�ยม มี  0° < � < 180° ได้ � = 120°  →  sin 2� = − √Y(   
17. 4 

จดัรูปได้  9(� − 1)( − 16(= − 2)( = 199 + 9 − 64  →  (&'I)�
y� − (�'()�

Y�  = 1  →  V = (−3, 2), (5, 2) 
ผา่น  (−3, 2), (5, 2)  แสดงวา่จดุยอด คือ (1, ?)  โจทย์บอกผา่น (1, 0) แสดงวา่จดุยอดคอื (1, 0) 
ได้สมการคือ  (� − 1)( = 4o=  →  แทน (5, 2) ได้ o = 2  →  (� − 1)( = 8=  →  ข้อ 4 แทนแล้วไมจ่ริง  
18. 1 

hz = Iy∙©(©��)�  = I(z(z)I)  →  เทเลสโคป ได้ hz = I( VIz − Iz)IW  →  ได้ผลบวก = I( VIIW = I( 
 
19. 4 

= 
∞→x

lim  V?&(&'I)'&WV?&(&'I))&W?&(&'I))& + 2   = 
∞→x

lim  '&?&(&'I))& + 2  =  
∞→x

lim  'I
»IVI'��W)I + 2 = − I( + 2 = Y( 

 
20. 2 = = 3� − 2�'Y  →  =� = 3 + 6�'y  →  ที� (1, 1) ชนั 9  →  ผา่น (1, 1) ได้  L :   = = 9� − 8 
แก้หาจดุตดั  �( − �  =  9� − 8 − 1  →  �( − 10� + 9 = 0  →  � = 9, 1  →  (9, 73), (1, 1) 
ได้ระยะหา่ง = √8( + 72(  =  8√1 + 9(  =  8√82  
21. 1 
จากแผนภาพ จะได้  
(�) + 
(� − �) + 
(�� ∩ ��) = 1  →  
(� − �) = 1 − Iy − I(   =  Iy 
จาก  
(��)  =  tx  ได้  
(�)  =  Yx  ได้  
(� ∩ �) = 
(�) − 
(� − �)  =  Yx − Iy  =  Ix 
และได้  
(� − �)  =  
(�) − 
(� ∩ �)  =  I( − Ix  =  Yx 
ดงันั 7น  
(�� ∪ �) = Ix + Iy + Iy  =  tx  →  ก ถกู    และ  
(� ∪ ��)  =  Yx + Ix + Iy  =  Yy  →  ข ถกู  
22. 3 
กรณีลกูแรกออก 1, 3, 5  →  ลกูหลงัต้องออก 4  →  3 แบบ 
กรณีลกูแรกออก 2, 6  →  ลกูหลงัต้องออก 2, 4, 6  →  6 แบบ 
กรณีลกูแรกออก 4  →  ลกูหลงัออกอะไรก็ได้ →  6 แบบ  →  รวม 15 แบบ  
23. 1 6 ปีตอ่มา ทั 7ง 6 คน อายเุฉลี�ยเพิ�มเป็น 40 ปี  แต ่¼ เทา่เดิม = 8 
จะได้ ∑ &�

� − 40( = 8(  →  ∑ �( = 9984  ดงันั 7น  ∑ �( ที�เพิ�มอีก 2 คน = 9984 + 2(40() = 13184 
สองคนที�เพิ�ม อายเุทา่ �̅  ดงันั 7น �̅ ไมเ่ปลี�ยน  →  ¼ = »IYIxyx − 40( = √48 = 4√3  →  ตอบ  y√YyM  = √YIM 
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24. 2 
เรียงได้  2, 2, 3, 4, 4, 4, 5, 5, 6, 9, 12, 18  →  Mode = 4 ,  Med = 4.5 ,  �̅ = �yI( = 6.17  
25. 3 
ยกกําลงั 6 ตลอด ได้  7Y ∙ 5 ,  5Y ∙ 7 ,  5( ∙ 7 ,  7( ∙ 5  เอา 5 ∙ 7 หารตลอด เหลอื  7( ,  5(, 5, 7  
26. 7 
แก้สมการ  ��(� = 10  ได้  |(�) = 5  กบั  ��(� = 6  ได้  |(�) = 4 
ย้อนสตูร 2z สองเที�ยว จะได้  � ∩ � มี 2 ตวั  ดงันั 7น  |(� ∪ �) = 5 + 4 – 2 = 7  
27. 20 
ข้อนี 7 ถ้าจะคิดจริงๆ มีได้หลายคําตอบตอบ  คนออกข้อสอบ นา่จะอยากจะให้เราทํา โดยการเทียบเลขชี 7กําลงั 
เนื�องจากทางขวา 16�y = 2(t� = 5M2(t�  ดงันั 7น  � − 2µ = 0  และ  =µ = 256    (ปกติทําแบบนี 7ไมไ่ด้นะ  - -") 
จาก  � − 2µ = 0  จะได้  � = 2µ  ยกกําลงั � ทั 7งสองข้าง ได้ �µ = 2µ�  …(1) 
จาก  � = �K� ��K� & = log& =  ดงันั 7น  = = �µ  แทนใน (1) ได้  = = 2µ�  ยกกําลงั � อีก ได้  =µ = 2µ� 
แต ่ =µ = 256    ดงันั 7น  256 = 2µ�  ได้  �Y = 8  ได้ � = 2 
แทน � = 2 ใน  � − 2µ = 0  และ  =µ = 256  ได้  � = 4 ,  = = 16  ดงันั 7น คําตอบ  � + =  คือ  20 
(แตจ่ริงๆ ข้อนี 7มีคาํตอบอื�นอีก เชน่  � = 78.46162 ,  = = 78.46162)  
28. 373 (1 + tan( �) cot �  =  JKL &LOP & + LOP &JKL &  =  ILOP & JKL & 
เอาสมการ  sin � + cos � = yY  มายกกําลงัสองสองข้าง จะได้  1 + 2 sin � cos � = I�Á   จะได้   ILOP & JKL & = Ix�  
จะได้  h( + m( =  18( + 7( = 373  
29. 5 
� :  (&'I)�(&'I)� = 3  →  � = yY  ,    � :  � + 1 = 4 + � − 1 − 4√� − 1  →  � = ty  →  ตอบ 5  
30. 4 
ให้  √�( − 4� − 1 = p  →  5I)ª + 5~�Â���Â  = 126  →  5I)ª + 5('ª = 126  →  คณู 5ª ตลอด 
ได้  5�5(ª� − 126�5ª� + 25 = 0  →  �5�5ª� − 1��5ª − 25� = 0  →  p = −1, 2  แต ่p เป็นรูท ≥ 0 
ได้  √�( − 4� − 1 = 2  →  �( − 4� − 5 = 0  →  � = −1 , 5  →  ตอบ 4  
31. 162 
ได้แกนเอก = 6√2  →  h = 3√2  →  ผา่น (4, 1) แสดงวา่  y�

�Y√(�� + I�� = 1  →  m = 3 
L ชนั  I'My'y.t = −2  ผา่นจดุ (4, 1) ได้  = = −2� + 9  →  2� + = − 9 = 0  →  � = |((M))M'Á|√(�)I�  = Á√t 
วงรี มี o = »�3√2�( − 3( = 3  →  โฟกสั (3, 0), (−3, 0)  →  |AFI||AF(| = �√2��√50� = 10 
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ได้  �(|AFI||AF(| = V Á√tW(10  = 162  
32. 2 
ใส ่tan ตลอด ได้  tan � = √�����√� ' √&

I)]√�����√�^�√&� = √����√�����√���√����√���√�
 = I)&I)& = 1  และ  cot � = IÃÄP Å = 1 

ดงันั 7น  tan � + cot � = 1 + 1 = 2  
33. 2 
จะได้  −4� − 12 + 14 + 2�( = 0  →  �( − 2� + 1 = 0  →  � = 1  →  = = 1 
ดงันั 7น  det(((� )'I) )'I = det � = 1 + 1 = 2  
34. 16 
ดงึ ; ออกจากตวัสว่น ได้  ��)��B(��)��) + ��)��B(��)��) + ��)�¢B(��)�¡) + … + ��¤��)��¤��B(��¤��)��¤��) = 2012 
ฝั�งซ้ายได้  IB บวกกนั = (MII'I( + 1 = 1006 ตวั →  ; = IMM�(MI( = I( 
ให้  � = 1 + t( + I((� + (((� + …   (1)    →  หาร 2 จะได้  &( = I( + t(� + I((� + (((~ + …    (2) (1) – (2) :  &( = 1 + y( + �(� + IM(� + …  (3)    →  หาร 2 จะได้  &y = I( + y(� + �(� + IM(~ + …  (4) 
(3) – (4) :  &y = 1 + Y( + Y(� + Y(� + … = 1 + ��I'��  = 4  →  � = 16 

 
35. 11 
%(¨)I)(I)O)¨(I)O))t)O% = Æ ¨)I¨)��Ç��ÇÆ = Æ ¨)I¨)(��Ç)(��Ç)(��Ç)(��Ç)Æ = Æ ¨)I¨)¡�~Ç� Æ = % ¨)I¨)Y'(O% = ?(�)I)�)��

?(�)Y)�)(�'()� = 1 
→  (h + 1)( + m( = (h + 3)( + (m − 2)(  →  2h + 1 = 6h + 9 − 4m + 4  →  m = h + 3  
จาก  |¥| = √65  จะได้  h( + (h + 3)( = 65  →  h( + 3h − 28 = 0  →  (h + 7)(h − 4) = 0 ¥ อยู ่QI ได้  h = 4, m = 7  →  ตอบ  4 + 7 = 11  
36. 205 
จะได้  ht − hI = mt − m(  →  4�� = 3��  →  ÈÉÈÊ = yY (�¡'�~))(�¡'��)�~'��  = (ÈÉ)tÈÉ(ÈÊ  = �ÈÉ(ÈÊ = �( ∙ yY = IyY   →  14( + 3( = 205  
37. 3 
จะได้ hz = z(z)I)(   ดงันั 7น  �©�©'I = ©(©��)�©(©��)�  ' I  = ©(©��)�©��©���

 = z(z)I)(z)()(z'I) 
ดงันั 7น  �����~…�©(��'I)(��'I)(�~'I)…(�©'I) = ����'I ∙ ����'I ∙ �~�~'I ∙ … ∙ �©�©'I 
 = (()(Y)(y)(I) ∙ (Y)(y)(t)(() ∙ (y)(t)(�)(Y) ∙ (t)(�)(�)(y) ∙ … ∙ z(z)I)(z)()(z'I)   จะตดักนัได้ เหลอื  YI ∙ zz)( 
ดงันั 7น ลมิิตของลาํดบั = 3    
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38. 24 

(&'x(&'√y&�'Y&)I( ∙ (&)√y&�'Y&)I((&)√y&�'Y&)I( = ((&'x)�(&)√y&�'Y&)I(�y&�'y&�)Y&'I(  = (�(&)√y&�'Y&)I(�Y  
ดงันั 7น  

(V((y))?y(y)�'Y(y))I(WY  = p ∙ yY  →  p = 8  →  E(8 + 1) = x(Á)Y  = 24  
39. 354 E�(�) = h�Y + m� ,  E��(�) = 3h�( + m  จาก  E��(0) = 6  จะได้  m = 6 
จาก  E�(1) = 18  จะได้  h + 6 = 18  →  h = 12  →  E(�) = 3�y + 3�( + o 
จาก  E(2) = E(1) + E(0)  จะได้  48 + 12 + o = 3 + 3 + o + o  →  o = 54 G�(�) = (�Y + 2�)(12�Y + 6�) + (3�( + 2)(3�y + 3�( + 54)  
จะได้  G�(−1) = (−1 − 2)(−12 − 6) + (3 + 2)(3 + 3 + 54) = 354  
40. 168 
จะได้ 5 – 2i เป็นคําตอบด้วย  →  E(�) = p(� + 1)�� − (5 + 2i)��� − (5 − 2i)� = p(� + 1)(�( − 10� + 29)  จาก  E(0) = 58 จะได้  p(0 + 1)(0 − 0 + 29) = 58  →  p = 2 
ดงันั 7น  E(�) = 2(� + 1)(�( − 10� + 29) = 2�Y − 18�( + 38� + 58 
จะได้  E(−�) = −2�Y − 18�( − 38� + 58  ดงันั 7น  E(�) − E(−�) = 4�Y + 76� 
อินทิเกรตได้  �y + 38�(  →  ตอบ  �2y + 38(2()� − (0 + 0) = 168  
41. 48 = แบบทั 7งหมด – แบบที� 1 ติดกนั – แบบที� 3 ติดกนั + แบบที� 1 ติดกนัและ 3 ติดกนั = �!(!(!(! − t!(!(! − t!(!(! + y!(!  = 90 – 30 – 30 + 12  = 48 แบบ  
42. 5927 � มากสดุ 99  →  o < 594  →  o มากสดุ 593  →  m < 2965  →  m มากสดุ 2964  →  h < 5928  
43. 396 100h + 10m + o  =  10h + m + 10m + h + 10h + o + 10o + h + 10m + o + 10o + m  78h = 12m + 21o  →  26h = 4m + 7o  ≤ 36 + 63 = 99  →  h ≤ 3 h = 3 ได้  4m + 7o = 78  ไลแ่ทน m = 9 ลงมา จนกวา่จะเจอที�หารด้วย 7 ลงตวั  ได้ m = 9 , o = 6  
44. 135 = แบบทั 7งหมด – แบบที�ไมม่ีคูไ่หนมาจากอําเภอเดียวกนั = ��(���(� − ��(��y(�  = 225 – 90 = 135  
45. 200 �mq − o̅� = ?4( + (= − 1)( = 5  →  = = 4, −2  และจาก hq ⊥ mq จะได้  6� + I(�t  = 0  → � = − xt ,  yt 
แต ่ hq ∙ o̅ > 0  จะได้  2� + I(t  > 0  →  � > − �t  →  เหลอื  � = yt  และ  = = −2 
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5hq + mq = (4k̅ + 12n)̅ + (6k̅ − 2n)̅ = 10k̅ + 10n ̅ →  |5hq  +  mq�( = 10( + 10( = 200  
46. 20 
จะได้พื 7นที�ของนาย ก. คือ  0.5 – 0.0948 = 0.4052  →  ¥ก = 1.31 
จะได้พื 7นที�ของนาย ข. คือ  −(0.5 – 0.1064) = −0.3937  →  ¥ข = −1.24 ¥ก − ¥ข = 1.31 – (−1.24) =  2.55 = &ก'&ขÍ  = tIÍ   →  ¼ = tI(.tt = 20  
47. 12 
ทํานาย ฟิสกิส์ (�¬) จาก คณิตศาสตร์ (=¬)  ต้องใช้  ÎÏ = h + mÐ 
จะได้  ∑�¬ = 54  และ  ∑=¬  = 36  จะได้ระบบสมการคือ  54 = 6h + 36m  และ  428 = 36h + 268m 
ตดัเป็นอยา่งตํ�า ได้  9 = h + 6m  และ  107 = 9h + 67m  แทน h จากสมการแรก ได้  107 = 9(9 – 6m) + 67m →  26 = 13m  →  m = 2 ,  h = −3  →  ตอบ  −3 + 2(7.5) = 12  
48. 10 
คอ่ยๆหาไลจ่าก = น้อยๆ เริ�มจากกลุม่ = = 0 ใช้เงื�อนไขที�สอง (0,0) = 1 ,  (1,0) = 2 ,  (2,0) = 3 ,  (3,0) = 4 ,  (4,0) = 5  
พวก = = 1 : (0,1) = (1,0) = 2 
 (1,1) = ((0,1), 0) = (2, 0) = 3  
 (2,1) = ((1,1), 0) = (3, 0) = 4  
 (3,1) = ((2,1), 0) = (4, 0) = 5  
พวก = = 2 : (0,2) = (1,1) = 3  (1,2) = ((0,2), 1) = (3,1) = 5  
ดงันั 7น  (1, 2) + F(3, 1) = 5 + 5 = 10  
49. 6 
จาก (1) แทน  � = 1  จะได้  1 ∗ =  =  (1 ∗ 1)=  =  =  เปลี�ยนชื�อ = เป็น � ได้  1 ∗ � = � 
แทน  1 ∗ � = �  ในข้อ (2) ได้เป็น  � ∗ �  =  � 
แทน  � ∗ �  =  �  ในข้อ (1) ได้เป็น  � ∗ (�=)  =  �=  ดงันั 7น  h ∗ m  =  h ∗ Vh ∙ ��W  =  h ∙ ��  =  m 
สรุป เครื�องหมาย ∗ คือให้ตอบตวัหลงันั�นเอง  ดงันั 7น  2 ∗ (5 ∗ (5 ∗ 6))  =  6  
50. 4 
จะได้  E�E(�)� = 4 + ��4 − E(�)�  …(1) 
แทน � ด้วย 0 จะได้  E�E(0)� = 4 + 0�4 − E(0)� = 4 …(2) 
จาก (2) ใส ่E ทั 7งสองข้าง ได้  E VE�E(0)�W = E(4) …(3) 
แทน � ใน (1) ด้วย E(0) จะได้  E VE�E(0)�W = 4 + E(0) V4 − E�E(0)�W  …(4) 
แตจ่าก (2) จะได้ E�E(0)� = 4  ดงันั 7น  E VE�E(0)�W = 4 + E(0)(4 − 4) = 4 …(5) 
จาก (3) และ (5) จะได้  E(4) = 4 
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